[2] Cinské néasobeni. Dostupné na:
http://bimbo.fjfi.cvut.cz/ "soc/Nasobeni_papir/cinske_nasobeni_graficke.html.

[3] Fast MathTricks — How to multiply 2 digit numbers up to 100 — the fast way!
Dostupné na: http://www.youtube.com/watch?v=PYrgjMubh-c.

[4] Secret of Fast Math revealed. [Online] Dostupné na:
http://www.glad2teach.co.uk /fast_maths_calculation_tricks.htm.

[5] Secret Trick: Math Division Long. Can you mentaly divide. ..
Dostupné na: http://www.youtube.com/watch?v=IIwlBjNLpjI.

Zajimavé matematické tilohy

Pokracujeme v uverejnovani uloh tradi¢ni rubriky Zajimavé matema-
tické dlohy. V tomto ¢isle uvadime zadéani dalsi dvojici tloh. Jejich fe-
Seni muzete zaslat nejpozdéji do 1. 10. 2014 na adresu: Redakce ¢asopisu
MFI, 17. listopadu 12, 771 46 Olomouc nebo také elektronickou cestou
(pouze v8ak v TEXovskych verzich, pfip. v MS Wordu) na emailovou ad-
resu: mfi@upol.cz. Zajimava a originalni feSeni uloh radi uverejnime.

Uloha 205

Je dan pravouhly ¢tytstén ABC D s pravymi thly pii vrcholu D. Ozna¢me
K, L, M po fadé stredy jeho hran BC, C A, AB. Dokazte, ze soucet veli-
kosti tii Ghld ve sténach pii vrcholu D ctyisténu K LMD je 180°.

Jaroslav Svrcéek
Uloha 206

Necht R" zna¢i mnoZinu viech kladnych realnych &sel. Urcete viechny
funkce f: RT — R takové, %e pro vSechna ¢isla z,y € RT plati

of@) =af () + ufo)
Pavel Calabek

Dale uvadime feseni tloh 199 a 200, jejichz zadani byla zvefejnéna v pa-
tém ¢isle lofiského (22.) roéniku naseho ¢asopisu.
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Uloha 199

Nejvétsi spolecny délitel prirozenych cisel a, b, ¢ je 1. Dokazte tvrzeni:
Jsou-li
ab  be  ca
¢’ a’ b
celé ¢isla, pak jsou druhymi mocninami vhodnych pfirozenych cisel.
Jdn Mazdk

Reseni. Necht p je libovolné prvoéislo, které déli nejmensi spoleény nasobek
n Cisel a, b a c. Protoze p neni soucasné délitelem vSech cisel a, b a c,
predpokladejme bez Gjmy na obecnosti, Ze neni délitelem napt. cisla c.
Necht p* je nejvyssi mocnina prvoéisla p, kterd déli a a p' (k, [ jsou celd
nezapornd ¢isla) nejvyssi mocnina p, kterd jesté déli b. Protoze bc/a je celé
Cislo, plati k < [, a analogicky, protoZze ca/b je celé &islo, je k > I, tedy
k =1, a tudiz zadné z ¢isel be/a, ca/b neni délitelné p. Proto je celé ¢islo
ab/c délitelné &islem p*p! = (p*)? a neni soucasné délitelné zadnou vyssi
mocninou prvocisla p. Stejnou uvahu lze provést pro libovolné prvocdislo,
které déli n. Vzhledem k tomu, Ze jind prvoéisla nedéli zadné z ¢isel ab/c,
bc/a, ca/b, je tvrzeni tlohy dokdzano.

Jiné teseni. Jelikoz ab/c je pFirozené &islo, existuji pfirozend ¢isla m a n
tak, ze plati ¢ = mn, m | a, n | b. Necht k a [ jsou takova pfirozend ¢isla,
ze plati a = km, b = In. Protoze nejvétsi spolecny délitel ¢isel a, b a ¢ je 1,
jsou nesoudélna jak &isla k a n, tak i ¢isla [ a m. Cisla be/a = n? - (1/k)
a ca/b =m?- (k/l) jsou celd, tedy k deéli [ a [ d&li k, proto k = [ a plati
a=km,b=kn ac=mn. Odtud jiz

coz jsme chtéli dokazat.

Spravna feseni zaslali: Anton Hndth z Moravan, Jozef Mészdros z Jelky,
Markéta Caldbkovd, Petr Vincena a Marian Poljak, viichni z GJS v Pie-
rové, Antonin Cesik ze SPSE v Pardubicich, Jan Krejéi z GMK v Bi-
lovci, Karolina Kuchyriovd z GML v Brné, Tomds Lysonék z G v Uher-
ském Hradisti, Milan Pultar z GJK v Praze 6, Parléfova, Martin Raszyk
z G v Karviné, Jan Sorm z G v Brng, t¥. Kpt. JaroSe, Pavel Turek z G
v Olomouci-Hejéiné a Martin Zahradnicek z G ve Slapanicich.

Netplné feseni zaslal Viktor Némecek, zak Gymnazia Jihlava.
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Uloha 200

Pro komplexni ¢islo z plati

1
z4+—=—-1
z
Urcete )
2013
z + 52013

Stanislav Travnicek

Resend. Ziejmé 0 # z # 1. Rovnici
1
z4+-=-1
z
vynasobime ¢islem z a upravime na tvar
224+ 24+1=0.

Vynésobime obé strany posledni rovnice ¢islem z—1, dostaneme 23 —1 = 0,
tj. 23 = 1. Tedy z je komplexni tieti odmocnina z &isla 1, plati

52013 _ (23)671 — 1671 _ 1

9

a odtud

Plati tudiz

Spravna feseni zaslali: Karol Gajdos z Trnavy, Anton Hndth z Mora-
van, Jozef Mészdros z Jelky, Filip Bialas z G Opatov v Praze 4, Markeéta
Caldbkovd a Marian Poljak, oba z GJS v Pferové, Antonin Cesik ze SPSE
v Pardubicich, Ondrej Hiibsch z G v Praze 6, Arabska, Lukds Knob z G
v Kojeting, Matéj Konecny z G v Ceskych Budéjovicich, Jirovcova 8, Jan
Krejci z GMK v Bilovci, Tomds Lysonek z G v Uherském Hradisti, Viktor
Némecek z G v Jihlave, Martin Raszyk z G v Karviné, Jakub Svovoda z G
v Havifové, Komenského, Pavel Turek z G v Olomouci-Hej¢ing,

Netiplné fefeni zaslali: Frantisek Jdchim z Volyné a Jan Sarman z GMK

v Bilovci.
Pavel Caldbek
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