Ustfedni kolo 74. ro¢niku MO
kategorie A

Ustfedni kolo 74. ro¢niku Mate-
matické olympiady kategorie A uspo-
radala ve dnech 16.-19. bfezna 2025
Krajskd komise Matematické olympi-
4dy a Poboény spolek Jednoty ces-
kych matematiki a fyzika v Plzni ve
spolupréci se Zapadoceskou univerzi-
tou v Plzni a s pfispénim fady partnert
a sponzort. Na usporadani astfedniho
kola se dale podilela Ustfedni komise
Matematické olympiady, Jednota Ces-
kych matematika a fyzika a Minister-
stvo 8kolstvi, mladeze a té&lovychovy
CR. Vsichni soutézici, ¢lenové Ustiedni
komise komise MO a pozvani hosté
byli ubytovani v hotelu Trend v cen-
tru Plzné, celd soutéz véetné slavnost-
niho zah4ajeni probéhla prostorach Za-
padoceské univerzity. Slavnostni vyhla-
Seni se pak konalo v historické plzen-
ské radnici. O zdarny pribéh soutéze
se velkou mérou zaslouzila hlavni or-
ganizatorka soutéze PaedDr. NadézZda
KubeSovd, predsedkyné Krajské komise
Matematické olympiady.

Na zékladé jednotné koordinace
uloh krajského kola kategorie A po-
zvala Ustfedni komise MO k udasti v
ustfednim kole 50 nejlepsich acastniki,
mezi nimiz bylo 6 divek. Na feseni obou
trojic soutéznich dloh méli soutézici po
oba dny — 17. a 18. bfezna, vidy 4,5
hodiny ¢istého ¢asu. Za kazdou tlohu
mohli soutézici ziskat nejvyse 7 bodu
(s celoéiselnymi bodovymi zisky).

Organizatofi zavéreéného kola MO
pfipravili pro soutézici a pro cleny
ustfedni komise pestry doprovodny
program. Odpoledne po prvnim sou-
téznim dnu absolvovali prohlidku
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mésta. Druhy den to pak byla navstéva
Techmanie Science Center a piedsta-
veni s nadzvem ,,1 + 1 = 3“ v divadle
Pluto.

Vyhlaseni vysledki soutéZe a pie-
déni cen nejlepsim fFesitelum IV. kola
kategorie A se uskute¢nilo ve stiedu 19.
bfezna dopoledne. Slavnostniho aktu
se zucCastnili také zastupci skupiny
CEZ, ktef{ specialné ocenili tfi nej-
lepsi fesitele ustfedniho kola soutéze.
Predseda UK MO doc. RNDr. Tomds
Bdrta, Ph.D., v zavéretném projevu
podékoval celému tymu organizatori
za kvalitni pFipravu a mimoiadné zda-
fily prubéh celého ustredniho kola.

Dle organiza¢niho fadu MO bylo
vyhlaSeno dvanéct vitézi ustfedniho
kola, absolutnim vitézem se pak stal
Jakub Tréka =z G Jana Keplera
v Praze 6 se ziskem 40 boda. Dale
bylo ocenéno dvanact uspé&snych fesi-
telt. Podrobnéjsi vysledky najdete na
strankach 74. ro¢niku MO. Zde najdete
také vzorova feseni soutéznich tloh, je-
jichz zadéni uvadime nize.

1. soutézni den (17. biezna)

1. Pro realna ¢isla a, b, ¢, d plati

a+b+c+d=0

SR U S S
a b ¢ d
Kolik z rovnosti
ab=cd, ac=bd, ad=bc

miize soucasné platit? Urcete vSechny
takové pocty. (Michal Janik)

2. Najdéte nejvétsi celé ¢islo n s nésle-
dujici vlastnosti: Kdykoliv je v roviné
dano pé&t navzajem ruznych bodu tak,
7e nékteré dva z nich lezi uvnitf troju-
helniku tvoreného zbylymi tfemi body,
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https://www.matematickaolympiada.cz/media/3821288/74_a_u_cz.pdf
https://www.matematickaolympiada.cz/mo-pro-ss/rocnik/74-rocnik
https://www.matematickaolympiada.cz/media/3820843/a74iv.pdf

pak lze nékteré tii z téchto pé&ti bodu
oznacit X, Y, Z tak, ze plati

n® < [LXYZ| < 180°.
(Josef Tkadlec)

3. Necht n > 1 je pfirozené ¢islo a
p jeho nejvétsi prvocinitel. Pro kaz-
dou neprézdnou podmnozinu déliteli
¢isla n napiSeme na tabuli soucet je-
jich prvkia. Predpokladejme, ze jsme
takto napsali vice nez p ¢isel z mno-
Ziny {1,2,...,p+2} a zadné &islo z této
mnoziny jsme nenapsali vicekrat. Do-
kazte, ze pak jsme zadné ¢islo nenapsali
vicekrat. (Zdenek Pezlar)

2. soutdzni den (18. biezna)

4. Podél kruZnice je napsédno néko-
lik (alespon tfi) navzajem riznych pr-
vocisel. Pro kazda dvé sousedni pr-
vodisla uréime nejvétsi prvocinitel je-
jich souc¢tu. Takto ziskdAme az na

poradi opét stejnd prvocisla, jako
byla ta napsani. Najdéte vSechny
mozné vychozi mnoziny prvocisel.

(Napf. prvocisla 2, 7, 3, 11, 17 v tomto
pofadi nevyhovuji, protoze odpovida-
jici soucty 9, 10, 14, 28, 19 maji nej-
vé&tsi prvocinitele 3, 5, 7, 7, 19.)
(Michal Janik)

5. Najdéte vS8echna kladna cela cisla
n s nésledujici vlastnosti: Ve ¢tvercové
tabulce n X n 1ze vybarvit 2n poli tak,
ze zadna dvé€ z nich nesousedi stranou
ani vrcholem a v kazdém radku i kaz-
dém sloupci jsou vybarvena pravé dvé
pole. (Jakub Stepo)

6. V daném ostroahlém trojihelniku

ABC ozna¢me H pruseéik vysek, w
kruznici opsanou a O jeji stfed. Dale
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ozna¢me M stied strany BC a D #
# A prise¢ik pfimky AH s kruz-
nici w. Pfimka DM protne kruznici w
v bodé E # D. Necht F # E je pri-
sec¢ik pfimky AFE s kruZnici opsanou
trojuhelniku OM E. Dokazte, ze plati
|FH| = |FA|. (Michal Pecho)

Vsichni vitézové a nejlepsi tspésni
fesitelé z nematuritnich roénikt byli
pozvani na vybérové soustiedéni, kde
budou bojovat o mista v reprezentac-
nich druzstvech na Mezinarodni mate-
matickou olympiadu v Australii a Stie-
doevropskou matematickou olympiadu
v Némecku. Nejlepsi fesitelé z nematu-
ritnich roénikt pak budou v pozvani na
tradi¢ni zafijové soustfedéni nejlepsich
fesitela kategorie A do Janskych Lazni.

Pavel Caldbek

UstFedni kolo 74. ro¢niku MO
kategorie P

Letosni 74. roénik Matematické
olympiady vyvrcholil tstfednimi koly
kategorii A a P, ktera se konala v po-
loving biezna v Plzni. Ustfedni kolo
MO-P jako obvykle pfimo navazovalo
na ustfedni kolo MO-A, takZze n&kteri
studenti mohli absolvovat obé& soutéze
na jednom misté a v pribéhu jednoho
tydne. Takovych studenti bylo letos
deset, tedy vice neZ tfetina soutézicich
v kategorii P.

Usttedni kolo Matematické olym-
piady organizac¢né vyborné piipravili
pracovnici Krajské komise MO v Plzni
ve spolupraci se Zapadoceskou univer-
zitou v Plzni a s prispénim celé fady
partnert a sponzort. VSichni icastnici
byli ubytovani v hotelu Trend v cen-
tru Plzné&, cela soutéz probihala v pro-
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